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A
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Priklady si precitajte pozorne. Riesenia piste podrobne, uvedte vsetky argumenty.
Kazdy priklad piste na samostatny papier (kvoli opravovaniu). Nezabudnite kazdy
papier podpisat.

1.(10 bodov) Nech G = (V, E) je neorientovany graf bez sluciek. Dokazte, ze ak st(v) > 2
pre vsetky vrcholy v € V', tak G obsahuje cyklus.
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. (20 bodov) Dokazte, ze neorientovany graf bez slu¢iek na n vrcholoch, ktory ma viac

n—1 n
ako ( 5 ) hran, je suvisly. Ukazte, ze ( ) hran nestaci.

3. (15 bodov) Dokézte, ze kompletny bipartitny graf K33 nie je rovinny.

4. (10 bodov) Nech S je mnozina vsetkych takych postupnosti {s,}>, prirodzenych
¢isel, pre ktoré dng také, ze s, = 0 pre Vn > ng. Ukazte, ze S je spocitatelna
mnozina.
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. (15 bodov) Nech R je usporiadanie mnoziny A a nech B C A. Ukdzte, ze R N B? je
usporiadanie B.

6. (15 bodov) Ak |A| < |B|, to jest existuje injektivne zobrazenie z A do B, a ak A # (),
tak existuje zobraznie B na A.
7. (15 bodov) Nech T' = (V, E) je strom s korefiom r. Na mnozine vrcholov V' definujme

relaciu R takto: pre x,y € V, xRy, ak x = y alebo x lezi na ceste z r do y. Dokazte,
ze R je ¢iastocné usporiadanie.



8. (20bodov) Nech G = (V, E) je neorientovany graf bez sluciek. Na mnozine hrdn F
definujme relaciu R takto: Pre e;,es € F je ejRes, ak e; = ey alebo ak e; a ey st
hrany nejakého cyklu C' v grafe G.

a) Overte, ze R je ekvivalencia na F.

b) Néjdite rozklad E indukovany reldciou R.

9. (20bodov) Nech M je n-prvkova mnozina. Kolko je relacif ekvivalencie na M s prave

a) dvoma triedami ekvivalencie?

b) n — 1 triedami ekvivalencie?



